Poznamky a priklady. 1. Hy je vektorovy prostor. Navic pro f,g € Hy a
a, 8 € R plati
Jasssp=afs+5 [0

2. Pro f,g € Hq, f < g, platt’/fé/g-

3. Pro f,g € Hy plati max(f,g),min(f,g), f*, f~,|f| € Hq a

[l [in

Lemma 1 (konvergence schodovitych funkei). Je-li {f,} C Hy monoténni po-

sloupnost splivugici f — 0 na R%, potom lim [ f, = 0.
n—oo

Lemma 2 (konvergence schodovitych funkci skoro vsude). Je-li {f,} C Hy
monoténni posloupnost splivujici f — 0 s.v. na R, potom lim [ f, =0.
n—oo

Lemma 3 (korektnost definice Lebesgueova integralu). Necht {f,}.{9n} C Hqy
jsou monotonni posloupnosti, f : R* =R a f, = f s.v. a g, — g s.v., potom

lim [ f, = lim [ g,.
n—oo n—oo

Definice 4 (méFitelné a Lebesgueovsky integrovatelné funkce). Nezdpornou
funkci f : R?* = R nazveme

o méritelnou, pokud existuje neklesajici posloupnost nezaporngch shodovi-
tych funkei {f.}, Ze fn — f s.v.,

o Lebesgueovsky integrovatelnou, pokud existuje neklesajici posloupnost
nezdporngch shodovitych funkei {f,}, Ze fn — f s.v., a lim /fn < o0.
n—o0

Pro takovou funkci pak definujeme Lebesguetiv integrdl z [ jako
/ f=1lim [ f,.
n—roo

Prostor viech nezdpornijch méritelngch funkci na R? oznacujeme /\/l(';, prostor
viech nezdpornijch Lebesgueovsky integrovatelngjch funkei na RY oznacujeme [,:
Funkci f: R — R nazveme

o méritelnou, pokud f~, f+ € M7,

o Lebesgueovsky integrovatelnou, pokud f~, fT € £z{. Pro takovou funkci
pak definujeme Lebesguetiv integrdl z f jako

[r-Jr-]r



Lemma 5 (vlastnosti £7). Necht f,g € LT, a, 8 > 0, potom:
1. je-li f < g s.v. potom /f < /g.

2. max(f,g),min(f,g),of + g€ LT.

Lemma 6 (vlastnosti £). Necht f,g € L, o, 8 € R, potom:
1. je-li f <g s.v. potom /f < /g.

2. max(f,g), min(f,g),af + Bg,|f| € LT. navic

Jaswsa=afss[a o |[1<[in



